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2. Ubungsblatt zu ’'Spezielle Funktionen’

Aufgabe 1

Beweisen Sie die folgenden Aussagen uber das Pochhammer-Symbol.

a) Fira#0,—-1,-2,... gilt

b) Fiir k,n € N ist

= (), (), (2527

(Multiplikationsformel)

c) Fir k,n € N gilt
(@nsk = (@ + 1) (@)

Aufgabe 2

Die v-Funktion ist die logarithmische Ableitung der Gamma-Funktion, d.h.:

0(o) = 5 @) = T

Zeigen Sie:
a) Y(z) =t(x+1) -,
b) ¢/(z) >0 firz >0,
c)

Hinweis:

d) lim ¢'(z) =0 .

T—00



Aufgabe 3

Zeigen Sie die Eindeutigkeit der Gamma-Funktion.

Es sei:
e G € C*(R") und positiv auf R},
o L InG(z) >0, fiirz >0,

o G(x+1)=2zG(x), fir x > 0.

Dann G(x) = cT'(z) mit ¢ > 0.

Aufgabe 4

Beweisen Sie:

a) -

Z o — Boii(m+1) — B,

, furallen,meN.
n+1

k=1

-1
k
_ n—1 v
B,(mz) =m Bn<x + m) ;
k=0
fuirn e NU{0},m € N.
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